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Unidade 16

Um sistema reduzido de residuos médulo m é um conjunto de nimeros
inteiros 1y, ..., 1, tais que

a) (ri,,m)=1, paratodoi=1,...,: s5;
b) r; Zr; mod m, se i # j;

c) Para cada n € Z tal que (n,m) =1, existe ¢ tal que n =; mod m.
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Unidade 16

Designaremos por ¢(m) o nimero de elementos de um sistema reduzido de
residuos médulo m > 1, que corresponde 3 quantidade de nimeros naturais
entre 0 e m — 1 que sdo primos com m. Pondo ¢(1) = 1, isto define uma
importante funcdo

p:N— N,

chamada funcdo fi de Euler.
Pela definicdo, temos que @(m) < m — 1, para todo m = 2.

Além disso, se m = 2, entdo p(m) = m — 1 se, e somente se, m € um

namero primo.
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Unidade 16

Se n = kd, com k,d € N, entdo a quantidade de nameros naturais m tais
que l<m<ne(nm)=deé pk).
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Unidade 16

Seja n € N. Tem se que

Z@(d) =n, deN.

d|n
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Unidade 16

Sejam m,a € Z com m > 1 e (a,m) = 1. Entdo, TEOREMA

EuLEr

a?™ =1 mod m.
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Unidade 16

COROLARIO Sejam a € Z e p um namero primo tais que (a,p) = 1. Tem-se que

PEQUENO TEOREMA DE

Frraat a” ' =1 mod p.
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Unidade 16

Sejam > 1 esejam = pi* ---p% a decomposi¢do de m em fatores primos. TEOREMA

Entdo,
o (1-2) - 2).
Y4l Pn

y—1

= =) (e - 1)
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Unidade 16

Vamos achar o resto da divisdo de 3'°° por 34.
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Unidade 16

Sejam a e m dois nimeros naturais tais que (a,m) = 1. Suponha que TEOREMA

Lucas

a™'=1 modm,

e que
a* £ 1modm, Yk, k<m—1;

entdo, m & primo.
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Unidade 16

TEOREMA Se p & um namero primo, entdo
WiLson

(p—1)!=—-1 mod p.
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Unidade 16

PRroPosigio Seja p = 2 um inteiro. Se (p—1)! = —1 mod p, entdo p é primo.
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Até a préximal

Site do curso:
https://fvieira.paginas.ufsc.br
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